29. Funzioni discontinue.
Classificazione dei punti di
discontinuita.




Punti di discontinuita

e se f e definita in un intervallo [a,b] escluso al
piu un punto x,

oppure

e se fnon e continua in un punto x,

si dice che il punto x; € un

punto singolare oppure punto di discontinuita
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Punti di discontinuita

I punti di discontinuita si dividono in tre specie:

I, II e III specie. I punti di III specie si
chiamano anche punti di discontinuita
eliminabile
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Riepilogo

Punti di discontinuita

I specie Esistono finiti il limite
destro ed il limite sinistro di | /, =]lim /) #|im /() =1,
f ma sono diversi tra loro xox, x—x,"

II specie |almeno uno dei due limiti

. .
destro o sinistro di f & lim f(x)=x0

. . . . )C—))CO$
infinito oppure non esiste.
lim S (x) = non esiste
)C—>)CO$
IIT specie |se in tale punto esiste finito
(discontin |il limite di f f non e definita o
uita
eliminabil hmf(x) + f(xo)
e) X—>X
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.h
o

3:,,&0 29. Funzioni discontinue. Classificazione dei punti di discontinuita.



Punti di discontinuita di I specie

Si dice che nel punto x, una funzione f ha

una discontinuita di I specie se in tale punto
esistono finiti il limite destro ed il limite
sinistro di f ma sono diversi tra loro.

Cioe

L=lim/ ) #imJ/ () =1

X=Xy x—x,"
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Punti di discontinuita di I specie

Esempio. La funzione f(x)=x+">!

|x| x+1,se x>0
X

x—1,se x<0
presenta in x = 0 una discontinuita di I specie.

y“

Infatti: 1=]im /() # [im /) = -1

x—07F x—0
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Punti di discontinuita di II specie

Si dice che nel punto x;, una funzione fha una
discontinuita di II specie se in tale punto
almeno uno dei due limiti destro o sinistro di f e
infinito oppure non esiste.
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Punti di discontinuita di II specie

Esempio. La funzione f(x) = 1
X

presenta in x = 0 una discontinuita di II specie.

— ]

Infatti: hml — 10 e hml

x—0" x—0" X
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Punti di discontinuita di II specie

1
Esempio. La funzione f(x)=2~

presenta in x = 0 una discontinuita di II specie.

1 1
Infatti: lim2* =+» ¢ [ym2* =0

x—07" x—0"
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Punti di discontinuita di II specie: osservazione

In definitiva, la presenza di asintoti verticali e
rappresentativa di discontinuita di II specie
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Punti di discontinuita eliminabile (III specie)

Si dice che nel punto x, una funzione f ha

una discontinuita eliminabile se in tale punto
esiste finito il limite di f ma fin tale punto:
non e definita

oppure

Iim /) # f (xp)

.X'—)XO
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Punti di discontinuita eliminabile (III specie)

SCIN X

Esempio. La funzione f(x)=
X

presenta nel punto x = 0 una

discontinuita eliminabile

Infatti:

e fnon e definitainx =0 =7 f(0)
SCIIX:1

e perd esiste |1m

x—0
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Riepilogo

Punti di discontinuita

I specie Esistono finiti il limite
destro ed il limite sinistro di | /, =]lim /) #|im /() =1,
f ma sono diversi tra loro xox, x—x,"

II specie |almeno uno dei due limiti

. .
destro o sinistro di f & lim f(x)=x0

. . . . )C—))CO$
infinito oppure non esiste.
lim S (x) = non esiste
)C—>)CO$
IIT specie |se in tale punto esiste finito
(discontin |il limite di f f non e definita o
uita
eliminabil hmf(x) + f(xo)
e) X—>X
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