Teoremi fondamentali dei
limiti: unicita', teorema
della permanenza del
segno.

Teorema del confronto.
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Teoremi fondamentali dei limiti

| teoremi e le proprieta che seguono sono relativi
a funzioni che ammettono limite (sia finito che
infinito) per x che tende ad un numero finito x,
oppure per x che tende ad infinito

Per semplicita, li enunceremo e li dimostreremo
nel caso in cui la funzione f (xX) considerata
ammetta limite finito per x che tende ad un

numero finito X,
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Teorema di unicita del limite

Sia f (x) definita in un intervallo | (limitato o non limitato)
fatta eccezione al piu per un punto x, € |

Se esiste il limite di f (x) per x—X,

U

tale limite e unico
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Teorema della permanenza del segno

Sia f (x) definita in un intervallo | (limitato o non limitato)
fatta eccezione al piu per un punto X, € |

Se per x—X, la funzione f (x) ammette limite finito | = O il

U

esiste un intorno |,,del punto x, tale che:

VxXel, , X#X,

i corrispondenti f (x) hanno lo stesso segno del limite |
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Teorema del confronto

Siano f (x), g (x) e h (X) tre funzioni definite in uno stesso
intervallo | (limitato o non limitato) fatta eccezione al piu
per un punto x, € I.

Serisultache Y/x e |, X # X,
o f(x)<g(x)<h(x)
* limt)=limh(x)=|

X—)XO X—)XO
limao(x) =1
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Teorema del confronto

Analogamente, per | =+00 se:

e f(x<g(x) |
o [im () =+or= M) =+

X—>Xq X—)XO

J

« f()=<g(x) _
e limo®) =-or= lIMT)=-x

X—>Xg X—=Xo

J




Infinitesimi e infiniti
Def. Sia f una funzione a valori reali definita
iIn un intervallo | (limitato o illimitato) fatta

eccezione al piu per un punto x5 € | (con X,
punto al finito o all’infinito).

e si dice che f e infinitesima per
X — X, oppure X-— towo

se risulta che:

lim f(x)=0 oppure |jmf(x)=0

X—>Xg X—>+o00
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Infinitesimi e infiniti
e si dice che f e infinita per

X— X, oppure X-— to

se risulta che:
lim f(x) =+ oppure |im f(x)= %w

X— X X—> Fo0
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