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Funzione derivata

Se f e derivabile in ogni punto dell’intervallo (a,b),
allora e possibile considerare una nuova funzione
che ad ogni punto x €(a,b) associa il

valore della derivata '(x)

xe(a,b) - f'(x) eR

Tale funzione viene detta
Funzione derivata

e si indica col simbolo /'(x)
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Funzione derivata

1" (a,b) . R

che ad x associa f'(x)
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Derivata seconda

A questo punto, ha senso chiedersi se la
funzione derivata f'(x) € a sua volta derivabile
in un punto oppure in tutto l'intervallo (a,b).

In caso affermativo, chiameremo
derivata seconda

la derivata di /' e la indicheremo con uno
dei seguenti simboli

f!'(x), D” f(x)
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Derivata n-esima

In modo del tutto analogo si definiscono
le funzioni derivata terza f°’(x), derivata
quarta /"(x), e di ordine ancora
superiore,..., in generale derivata n-esima

f(x)

R
331;;0 33. Concetto di derivata di ordine superiore. Derivate delle funzioni elementari.



Derivate delle funzioni elementari
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Derivate della funzione costante

e Sia data la funzione costante f(x)=4k

Vediamo quanto vale la derivata di una funzione
costante Vxe R :

fG+h)—f(x) _ k—k 0

h n !
h) —
= Ji T S limo=0

=) Dk=0,VxeR

o
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Derivate della funzione costante: interpretazione

Il risultato appena trovato ha
un’interpretazione geometrica:

il grafico della funzione costante f(x)= k e
una retta parallela all’asse delle ascisse

:

In ogni punto la retta tangente coincide
con il grafico della funzione

:

Il coefficiente angolare della retta tangente e

m,=0,VxeR
(infatti: tan0=0 )
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Derivate della funzione lineare
e Sia data la funzione bisettrice f(x) = X

Vediamo quanto vale la derivata della funzione
bisettrice Vx € R :

fth)—f) _x+h-x_h_

h h h

= lim O iy

h—0

== Dx=1VxeR
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Derivate della funzione lineare: interpretazione

Il risultato appena trovato ha
un’‘interpretazione geometrica:
il grafico della funzione costante f(x)=x e la
retta bisettrice del I e III quadrante

:

In ogni punto la retta tangente coincide
con il grafico della funzione

:

Il coefficiente angolare della retta tangente e

m,=1,VxeR

tan—=1




Derivate della funzione potenza

e Sia data la funzionef(x) :x“, aocR e x>0

Si puo verificare che la derivata di tale funzione
quando xe R" e:

Dx* =ox”"', Vx>0 ed YVaeR

Esempio 1:
se f(x)=x"= f'(x)=3x"

In particolare, posto x,=2 —> f'(x,)=/'(2)=3-4=12
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Derivate della funzione potenza

se f(x)=x & f(x)=x"

1 L | 1
= f@=x =

— szzl

Jx

,Vxe R’
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Derivate della funzione potenza

se f(x)= i & f)=x"

—> f'(x)z—l-x_l_1 = —x*°= —Lz
X
| | .
= D—=-—,VxeR
X




Regole di derivazione

e Da =a'loga

o e =¢

1 1
x loga

e Dlog x=

° Dlogle
X
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Regole di derivazione

e [senx=cCoOSXx

e [Jcosx=-senx
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