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40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Funzioni convesse e funzioni concave

Def. Si dice che una funzione f (x) è convessa 

in un intervallo [a,b] se il grafico di 

f (x) è al di sopra della retta tangente al 

grafico di f nel punto di coordinate 

 bax ,0 
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Def. Si dice che una funzione f (x) è concava in 

un intervallo [a,b] se il grafico di    

f (x) è al di sotto della retta tangente al grafico 

di f nel punto di coordinate 

 bax ,0 

 )(, 00 xfx

x0

Ox0a b
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40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Significato geometrico della convessità

O

Al crescere di x0 in [a,b] da valori più piccoli fino a valori 

più grandi, la pendenza della retta tangente al grafico 

dei f nel punto cambia e in particolare, il 

coefficiente angolare di tale tangente cresce passando 

da valori più piccoli (anche negativi) a valori più grandi  
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40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Significato geometrico della convessità

a bx1 x2 x3 x4

Valore x Angolo Tang(angolo)

x1 135° -1

x2 160° -0.363

x3 25° .466

x4 45° 1

x1<x2 => f’(x1)<f’(x2)  => f’(x) crescente

f convessa in [a,b]        bafbafbaf ,in  0,in  0,in  crescente ''''' 
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40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Significato geometrico                      
della concavità

O

Al crescere di x0 in [a,b] da valori più piccoli fino a valori 

più grandi, la pendenza della retta tangente al grafico 

dei f nel punto cambia e in particolare, il 

coefficiente angolare di tale tangente decresce passando 

da valori più grandi a valori più piccoli (anche negativi) 

 )(, 00 xfx

a bx0 x0 x0 x0

40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Criterio di convessità

Sia una funzione continua in         e 

derivabile due volte in . Allora vale che

  Rbaf ,:  ba,

 ba,

• f convessa in    bafbaf ,0, '''  in  in crescente  ba,

• f concava in    a,bfbaf  in  in edecrescent 0, '''  ba,
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40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Quindi:

Se la derivata prima di una funzione ha 
come significato geometrico quello di 

pendenza del grafico della funzione stessa,

la derivata seconda rappresenta la 
variazione di tale pendenza

40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

Ovviamente, all’interno di uno stesso intervallo, 
il verso della concavità di una funzione può 

cambiare:

 ba,Sia f derivabile due volte in e sia ,

allora, 

se f è convessa in e concava in

 bax ,0 

 0, xa  bx ,0

il punto x0 di transizione tra le due 

concavità è detto 

punto di flesso
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40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

In particolare, poiché il verso della concavità 

è caratterizzato dal segno della derivata 

seconda f ’’, dire che nel punto x0 cambia il 

verso della concavità vuol dire che nel punto 

x0 la derivata seconda f ’’ si annulla

000  )(xfx '' flesso di punto 

40. Concavità e convessità. Criterio di convessità.

x0

flesso di punto 0x

(in particolare, nell’esempio in figura si tratta di un 
flesso a tangente orizzontale)


